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Quando publiquei o artigo Anatocismo e a Tabela Price: de uma vez por todas!, em 17/07/19, imaginei ndo
ter que voltar ao assunto, dada a concretude das vastas comprovagdes matematico-financeiras. Entretanto,
devido a insisténcia de que, ao pagarmos parcelas liquidamos todo juro e, por consequéncia, nao restam juros
nos saldos devedores, resolvi, mais uma vez, comprovar o contrario, cientificamente, por meio da exploracdo
da robusta formula para calculo da prestagdo constante dos sistemas; embora, somente pelo valor do dinheiro
no tempo: todo valor em data diferente da data zero contém juro, ja deveria ser suficiente!

Ainda que tenhamos dissecado no citado artigo, achamos imprescindivel reforgar o conceito de anatocismo.
Em qualquer lugar que se pesquise, anatocismo sempre considera juros sobre juros = juros compostos. Porém,
mesmo assim, para atender a escusos interesses, certa divergéncia foi construida. Ha duas correntes. A primeira
¢ classica: Anatocismo ¢ a capitalizag@o dos juros de uma importancia emprestada, o mesmo que juro composto
ou juro sobre juro.

Ja a segunda corrente afirma que anatocismo nada tem a ver com o critério de formagdo dos juros a serem
pagos ou recebidos numa determinada data; ele consiste na cobranga de juros sobre juros vencidos € nao pagos.
Complementa, ainda, essa corrente, que se os juros forem totalmente pagos, nio existe a possibilidade fitica
de serem capitalizados e, nesses casos, o regime de juros compostos ndo implica anatocismo. Entendido
dessa forma, segundo esses equivocados defensores, somente existira num sistema de amortizagdo se as
prestacdes nao forem liquidadas no vencimento e o credor cobrar juros sobre os juros vencidos e ndao pagos.

Ora, se na capitalizagdo composta, no caso de empréstimo, a taxa de juro incide sobre juros devidos e nao
pagos (vencidos) e no caso de aplicagdo sobre juros auferidos e niao sacados (vencidos), parcial ou
totalmente, entende-se, claramente, que anatocismo é a cobranca de juros sobre juros vencidos e nao
pagos ou sacados, fundamento da capitalizacdo composta!

Contudo, ¢ oportuno esclarecer que juros vencidos e ndo pagos, intrinsecos a capitalizacdo composta, sdo
distintos de juros exigidos, de acordo com o sistema de amortizacdo estabelecido em contrato, e nao pagos,
constituindo-se em amortizacdo negativa, de tal forma que o saldo devedor, em vez de diminuir, serd
acrescido do juro exigido e ndo pago, passando a produzir novos juros nos periodos seguintes.

Cabe destacar, no entanto, que amortizacio negativa somente ocorre em razdo da convenc¢io que se adota
nos sistemas de amortizagdo para calcular os juros exigidos e o valor da amortizagdo pela diferenca entre a
prestacdo e esses juros exigidos; porquanto, amortiza¢do negativa financeiramente ndo existe, ¢ uma falacia,
uma vez que juro ¢ amortizagdo compdem qualquer pagamento: se realizado na data zero, 100% é amortizagdo
e se realizado em qualquer outra data, para obter o valor da amortizacdo basta descapitalizar o valor do
pagamento para data zero, desincorporando os juros, como comprovaremos, mais uma vez, na sequéncia.

E importante observar que, em qualquer pagamento, hd sempre juro e amortizagdo. Em ndo havendo
pagamento, o valor da amortizagdo, por consequéncia, serd zero. Certamente, entdo, se houver qualquer
pagamento, mesmo inferior ao juro exigido, a amortizagdo, por 6ébvio, ndo podera ser negativa. Portanto,
amortizacao negativa ¢ uma irracionalidade financeira!

Saliente-se que ha somente dois regimes de capitalizagdo de juros: simples e composto, mutuamente
excludentes: se ndo for simples, com certeza, serda composto, ¢ vice-versa. Ndo existe possibilidade de a
capitalizagdo composta ndo implicar cobranca de juros sobre juros! Entdo, a afirmagdo de que Anatocismo
ndo é sinénimo de juros compostos e sim, de juros sobre juros nao passa de uma de um delirio! Em qualquer
lugar que se pesquise, juro composto € juro sobre juro; porquanto, ndo ha outra forma de se conceituar. Em
tempo: a Matematica Financeira, enquanto ciéncia exata, ndo admite polémica e ndo tolera desaforo!

A Matematica Financeira ¢ uma ciéncia exata; porém, ndo 6bvia, que trata do valor do dinheiro no tempo.
Enfatize-se que, financeiramente, dois mais dois ndo sdo quatro: depende da data em que se encontram e
somente serdo quatro se estiverem na mesma data. Valores de uma mesma data sdo grandezas que podem ser
somadas ou subtraidas; todavia, valores em datas diferentes sdo grandezas que somente podem ser somadas
ou subtraidas depois de transportadas para uma data comum (focal), capitalizando ou descapitalizando,
conforme o caso, por meio da aplicacdo de uma taxa de juros ou de desconto, por um determinado prazo.



Para comparar alternativas de fluxo de caixa, com valores de entradas e saidas exigidos em datas distintas,
somente se considera esses valores equivalentes quando, transportados para uma mesma data focal, com
determinada taxa de juros, tiverem valores de entradas e saidas iguais, zerando o fluxo de caixa. A equagio
resultante dessa igualdade, da-se o nome de equacéo de valor.

Capitalizar juros significa incorporar juros ao capital (VP = valor na data zero), de forma simples ou de forma
composta, tornando-se um dnico corpo, indissociavel, denominado montante (VF = valor em qualquer data
posterior & data zero):
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Como se observa, na capitalizagdo simples os juros sao calculados proporcionalmente e incorporados ao capital
(valor presente) uma unica vez, no vencimento, independentemente da taxa e do prazo. Portanto, exige um
unico periodo de capitalizac¢do: vence a termo e ndo admite fracionamento de prazo: VP e VF nao sao cindiveis.

Ja na capitalizagdo composta, como se observa, os juros sdo calculados exponencialmente e incorporados ao
capital (valor presente), periodicamente. Portanto, exige mais de um periodo de capitalizacdo: ndo vence a
termo e exige fracionamento de prazo (n >1): o valor presente e o valor futuro sdo, obrigatoriamente, cindiveis.

Descapitalizar juros, por consequéncia, € o inverso: desincorporar juros do montante (valor futuro), para obter
o capital (valor presente = amortizagdo):
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Convém, no entanto, destacar que os valores do desconto racional ¢ do juro sdo iguais, diferenciando-se,
apenas, conceitualmente; porquanto, nos dois casos, a taxa incide sobre o mesmo valor presente (capital), além
de o prazo decorrido (juro) e o prazo de antecipagdo (desconto) serem iguais . Em consequéncia, o capital sera
igual ao valor atual (valor presente) e o montante igual ao valor nominal (valor futuro).

Como se observa, na capitalizacdo simples os juros sdo desincorporados do montante (valor futuro) uma unica
vez, independentemente da taxa e do prazo. Portanto, exige um tnico periodo de descapitalizagdo: vence a
termo e ndo aceita fracionamento de prazo: o valor presente e o valor futuro ndo sdo cindiveis.

J& na capitalizagdo composta, como se observa, os juros sdo desincorporados do montante, periodicamente.
Portanto, exige mais de um periodo de descapitalizagdo: nao vence a termo e exige fracionamento de prazo: o
valor presente e o valor futuro sdo, obrigatoriamente, cindiveis.

Para elucidar, tomemos o seguinte exemplo: um empréstimo de $ 100.000,00 foi realizado a juros de 10% ao
més, para ser liquidado um més depois; portanto, por meio de um pagamento de $ 110.000,00. No vencimento,
por falta de condigdes financeiras, o devedor propde liquidar a divida em dois pagamentos mensais e iguais,
primeiro, de imediato, e o segundo um més depois. Qual o valor dessas duas prestacdes mensais e constantes?
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Como se percebe, na capitalizacdo composta, 0 empréstimo de $ 100.000,00 devera ser liquidado em duas
prestacGes mensais e iguais a $ 57.619,05, em 1 e 2 meses, considerando a taxa efetiva mensal de 10%,
qualquer gque seja a data focal adotada.

Ao executarmos os calculos, adotando as trés datas focais requeridas e eliminando os denominadores, constata-
se que na capitalizagcdo composta as equacdes de valor e, por conseguinte os resultados = valor presente + soma
dos fatores de descapitalizacdo, sdo rigorosamente iguais. Essa igualdade ocorre porque a capitalizagdo
composta, diferentemente da simples, exige o fracionamento de prazo; portanto, mais de um periodo de
capitalizagdo: os valores podem ser resgatados ou liquidados a qualquer momento, pois que, ndo vencem
a termo, como na capitalizagéo simples.

Como restou cientificamente comprovado, na capitalizacdo composta, diferentemente da capitalizagdo simples,
ao se colocar o montante de certo capital C, calculado a taxa i e para um prazo n;, @ mesma taxa i e por um prazo
nz, 0 montante final serd idéntico ao montante calculado considerando o capital C colocado & mesma taxa i,
durante o prazo total n = n1+ny, como se ratifica ao aplicarmos a propriedade de multiplicacéo de poténcias de
mesma base: conservamos a base e somamos 0s expoentes:

Cx(1+i) =cx(1+i) L x(1+i)"2

Conclui-se, por conseguinte, que a equivaléncia financeira entre valores monetarios, no regime de juros
compostos, pode ser efetivada em qualquer data focal; porquanto, qualquer que seja a data focal definida
caracterizara juro composto, com a incidéncia de taxa de juros sobre um valor que ja contém juro (montante),
como ficou matematicamente comprovado, ao efetivarmos a equivaléncia nas datas focais zero, um e dois.
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Como se percebe, na capitalizagdo simples, o empréstimo de $ 100.000,00 devera ser liquidado em duas
prestacdes mensais e iguais a $ 57.391,30, em 1 e 2 meses, considerando a taxa mensal de 10% = valor presente
+ soma dos fatores de descapitalizacdo; porquanto, nas outras duas datas focais, os valores sdo idénticos aos
da capitalizagdo composta; portanto, ndo sdo simples, ratificados, inclusive, pelo surgimento do fator (1+i)>.
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Ao executarmos os calculos nas trés datas focais requeridas, na capitalizagdo simples, constata-se que a inica
data em que a taxa de juros ndo incidira sobre um valor que ja contém juro (o montante); portanto, juros sobre
juros, caracterizado pelo fator (1+10%)?2, é a data zero, quando incide somente sobre o capital (valor presente).

Essa disparidade ocorre porque na capitalizag@o simples o capital ndo ¢ cindivel: os juros vencem a termo, nao
sendo admissivel fracionar o prazo da aplicagdo ou empréstimo, porque exige um unico periodo de
capitalizagdo: os valores tém de ser resgatados ou liquidados de uma sé vez, no vencimento, caracterizando
uma Unica operagao.

Convém ressaltar, no entanto, que o regime de juros simples, diferentemente do regime de juros compostos,
ndo permite pagamento de partes do capital de $ 100.000,00, por ndo admitir o fracionamento de prazo: o valor
presente e o valor futuro ndo sdo cindiveis. Logo, ndo h4 como fazer um tinico empréstimo para ser liquidado
em mais de uma parcela.

Entretanto, aplicando-se o conceito de equivaléncia, pode-se considerar como se fossem dois empréstimos
distintos: $ 52.173,91 e $ 47.826,09, liquidados a termo: 1 e 2 meses, respectivamente, cujos montantes de
juros simples seriam iguais a $ 57.391,30 cada e a soma de seus valores na data zero (amortizagdes), por 6bvio,
sera igual ao valor de $ 100.000,00, como se fosse um tinico empréstimo.

Como restou cientificamente comprovado, na capitalizagdo simples, ao se colocar o montante de certo capital
C, calculado a taxa i e para um prazo n;, 3 mesma taxa i € por um prazo n,, o montante final sera diferente do
calculado considerando o capital C colocado & mesma taxa i, no prazo total n = n; + na.

Cx(+ixn) # Cx(I+ixn)x(A+ixny)

E importante observar que, ao se proceder & equivaléncia nas datas focais 1 e 2, esta se acrescentando juro
sobre um valor que ja contém juro (montante), descaracterizando a capitalizacdo simples, cuja incidéncia da
taxa se da apenas sobre o capital (amortizagdo): valor na data zero. Saliente-se que (1+ i)" é fator de
capitalizacdo e quando n>1 a capitalizacdo é composta. Portanto, (1+ i)? = (1+i) x (1+i), por dbvio,
caracteriza a incidéncia de juro sobre juro.

Logo, é instantaneo inferir que somente ndo caracterizara juro sobre juro quando a taxa incidir sobre o capital
(amortizacdo), valor que se encontra na data focal zero, Unica data em que um valor ndo contém juros;
porgquanto, em qualquer outra data, a taxa incidira sobre um valor que ja contém juro (montante): havera juro, da
data zero até essa outra data, ratificando o fundamento do valor do dinheiro no tempo.

Conclui-se, por conseguinte, gque a equivaléncia financeira entre valores monetarios no regime de juros
simples deve ser efetivada, obrigatoriamente, adotando-se a data zero como focal; porquanto, qualquer outra
data definida como focal caracterizara juro composto, com a taxa de juro incidindo sobre um valor que ja contém
juro = juro sobre juro, como ficou matematicamente comprovado, ao efetivarmos a equivaléncia nas datas focais
um e dois, com o surgimento do fator de capitalizacdo composta (1+ i)2.

Entdo, quando a taxa de juros incide somente sobre o capital ou parte dele (amortizagdo), o regime de
capitalizacgdo € simples, e quando a taxa de juros incide sobre qualquer outro valor que ndo esteja na data zero
a capitalizacdo sera composta; pois, a taxa estara incidindo sobre montante.

E importante realgar que o fundamento da matemética financeira ¢ o valor do dinheiro no tempo (VDT): se
um valor estiver em data posterior a data zero contera juro = montante. Por conseguinte, os valores dos
pagamentos ¢ dos saldos devedores contém juros: sdo sempre montantes, ¢ os valores das amortizagdes
(capitais) estdo sempre na data zero, razdo de podermos soma-los. Entdo, facilmente, se conclui que quaisquer
sistemas de amortizacdo em que a taxa de juros incida sobre os saldos devedores, a capitalizacio dos
juros sera composta: anatocismo.

SISTEMA DE PRESTACAO CONSTANTE — FRANCES (PRICE)

Adotando como exemplo um empréstimo de $ 100.000,00, a ser liquidado em quatro prestacdes mensais e
iguais, a taxa de juros compostos de 10% ao més, elaborar a planilha de amortizacéo.



O fluxo de caixa desse empréstimo pode ser assim representado:
VP

,_
o
w
N

o P . P P D
@+t @+d* @+ @+’

Como o valor de p é comum, colocamos em evidéncia (fatoramos) e obtemos:
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Conclui-se, por conseguinte, que o valor presente e o valor da prestagdo poderdo ser obtidos pela multiplicacao
do valor da prestagdo e pela divisdo do valor presente (capital), ambos pelo somatério dos fatores de
descapitalizagdo em juros compostos, respectivamente:
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Entretanto, como se observa, entre q" -1 Aplicando a férmula da soma dos termos de uma
colchetes temos a soma dos termos de  Spg =8 X ——— progressdo geométrica limitada, de razdo igual a
uma progressao geométrica: - (1+i)!, teremos:
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Considerando que se tem duas inversdes, além de expoente negativo, ha certa preferéncia em adotar outra
formula, resultado da multiplicagdo do numerador e do denominador por (1+i)":
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Entdo, calculando o valor da prestacdo constante, teremos:

0 WA 0
B 100.000 — p=100.000% 10% :>p:100.000><[(1+10/0) x109%]

p=— - - = 31.547,08
3,169865 [1-(1+10%)™] [(1+10%)* 1]

Antes de tudo, € importante observar que essa formula ja responde, cientificamente, que o montante de juros
compostos de um empréstimo de $ 100.000,00 ¢é igual ao montante das quatro parcelas mensais de $ 31.547,08,
fazendo-nos concluir que essas parcelas se ddo a juros compostos. Por 6bvio, se demonstra, categoricamente,
que o Sistema Francés de Amortizagdo — Price capitaliza juros de forma composta: juros sobre juros:
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100.000x (1+10%)* - 31.547,08x =146.410,00



Como se verifica, tanto faz liquidar um empréstimo de $ 100.000,00, quatro meses depois, com pagamento
unico de $ 146.410,00, ou em 4 prestacdes mensais e iguais a $ 31.547,08; pois, a juros compostos de 10% ao
més, serdo equivalentes, em qualquer data focal. Entdo, a afirmacdo de que o Sistema Francés — Price
capitaliza juros simples; porque, o total de juros pagos nesse sistema é $ 26.188,32, menor que o total de
juros compostos de $ 46.410,00, ¢ simplesmente, absurda; pois, compara valores em datas diferentes. Alias, é
tao absurda que esse total também é menor que o total de juros simples, com pagamento unico de $ 140.000,00.

Nesse referido Sistema Francés de Amortizagdo — Price, depois de obtido o valor da prestagdo constante
mensal, calculamos, por convencéo, o juro, por meio da incidéncia da taxa periddica sobre o saldo devedor
anterior, a amortizagdo pela diferenca entre a prestacdo e o respectivo juro e, por fim, o saldo devedor pela
diferencga entre o saldo devedor anterior € a amortizagao do periodo, depois, montamos a planilha:

n|PRESTACAO JUROS| AMORTIZACAO|S DEVEDOR
0 100.000,00
1 31.547,08 10.000,00 21.547,08 78.452,92
2 31.547,08 7.845,29 23.701,79 54.751,13
3 31.547,08 5.475,11 26.071,97 28.679,16
4 31.547,08 2.867,92 28.679,16 0,00
Y 126.188,32 26.188,32 100.000,00

Contudo, caso o devedor decida pagar a primeira prestagdo um més antes, certamente, o credor jamais aceitara
retirar $ 10.000,00 de juros e receber $ 21.547,08; porquanto, os juros contidos na primeira prestagao ¢ o quarto
(ltimo), no valor de $ 2.867,92, e o credor devera receber o valor correto de $ 28.679,16, demonstrando que
o Sistema Francés de Amortizacdo, financeiramente, € imperfeito; porém, cabe salientar, que a separacdo da
prestacdo em juros € amortizacao serve, apenas, para atender a uma questao fisco-contabil.

Entdo, como se constata, ao adotarem a convencao de calcular os juros exigidos sobre o saldo devedor
anterior e considera-los totalmente pagos, incorrem num grave erro conceitual; pois, o valor desses juros
exigidos ocorre de forma invertida aos juros devidos, calculados, corretamente por equivaléncia financeira e,
embora néo altere o fluxo de caixa (prestactes e saldos devedores), 0s juros exigidos nos sistemas usuais de
amortizacGes ndo expressam a realidade e se tornam, financeiramente, insustentaveis, ao longo do tempo!

Na sequéncia, demonstraremos como calcular os elementos e elaborar a planilha de amortizacao de forma
correta, financeiramente, considerando o valor do dinheiro no tempo, sustentaculo da matematica financeira.

Primeiramente, percebemos que, financeiramente, o céalculo do saldo devedor depende do valor do saldo
devedor anterior (quanto se deve) e da prestacdo (quanto se paga); alids, € o que interessa para o tomador do
empréstimo ¢ independe de como se separa a prestagao em juros e amortizagao.

n| SD ANTES|PRESTACAO SD DEPOIS
0 100.000,00
1]  110.000,00 31.547,08 78.452,92
2 86.298,21 31.547,08 54.751,13
3 60.226,24 31.547,08 28.679,16
4 31.547,08 31.547,08 0,00

Como se verifica, depois de calcularmos o valor da prestagdo constante, teremos, ao final do primeiro periodo
uma divida de $ 110.000,00, que é o valor do empréstimo (saldo devedor zero), capitalizado um periodo,
quando, entdo, pagaremos a primeira prestacao e, por estar na mesma data focal, simplesmente, subtraimos o
valor da prestagdo para obter o saldo devedor de $ 78.452,92. E, assim, sucessivamente, COmo se comprova:

SD, =SD, x (1+1) —p = SD, =100.000x (1 +10%) — 31.547,08 = 78.452,92
SD, =SD, x(1+i) —p=SD, =[SD, x (1+1i) —p]x(1+i) —p..SD, =SD, x (1+1i)*—2,10xp



SD, =[100.000x (1+10%)* —2,10x 31.547,08 = 54.751,13
SD, =SD, x(1+i) —p=>SD, =[SD, x (1+i)*-2,10x p]x (1+i) —p .. SD, =SD, x (1 +1)* -3,31xp

SD, =[100.000x (1+10%)° —3,31x 31.547,08 = 28.679,16

SD, =SD,x(1+i) —p=SD, =[SD, x (1+1)*—3,31xp]x (1 +i) —p .. SD, =SD, x (1+0)* —4,641xp

SD, =[100.000x (1+10%)* — 4,641x31.547,08= 0

Nota-se, com certa facilidade, a incidéncia da taxa de juros sobre juros (anatocismo), com o surgimento de
(1+10%)%, (1+10%)*, (1+10%)* comprovando, cientificamente, que os saldos devedores contém juros,

fulminando a falsa narrativa de que ao pagarmos as prestacoes estamos liquidando todo juro e, por
consequéncia, ndo restam juros nos saldos devedores.

Além disso, ¢ importante ressaltar que os saldos devedores sdo, também, o valor presente das parcelas
vincendas (parcelas a pagar): diferenca entre todas as parcelas (n) e as parcelas pagas (t), como se comprova:

(DRI
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o — 78.452,92
[(1+10%)“ x10%)]

SD, = 31.547,08x
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s — 54.751,13
[(1+10%)“ 2 x10%]

SD, =31.547,08x

[(1+10%)“ 1]
[(1+10%)“® x10%]

SD, =31.547,08x = 28.679,16

[(1+10%)“™ —1]
[(1+10%)“ ™ x10%]

SD, =31.547,08 x
Honestamente, ndo ha como negar que os saldos devedores contém juros, mesmo realizando grande esforco

nas falaciosas narrativas!

Ademais, ¢ importante realgar que os saldos devedores sdo, também, o valor presente das parcelas a pagar
(vincendas), na data zero (saldo devedor), capitalizado até a data pretendida, como se comprova:

[+ 1
[+ Y

[+ 1
[(1+) (n—t+1) <]

SD; =px ><(1+Dt:>SDt:p><

Como se observa, ao fazermos a devida simplificacdo, acabamos ratificando a demonstragdo anterior,
culminando na comprovagdo, mais uma vez, de que os saldos devedores contém juros, como séi acontecer!

Cabe ressaltar, ainda, que os saldos devedores sdo, também, a diferenca entre o valor do empréstimo e o valor
presente das amortizagdes (parcelas pagas), constituindo-se no saldo devedor na data zero, capitalizado até a
data pretendida, como se comprova:

SD, = 100.000—&7'0? x(1+10%)! = 78.452,92
I (1+10%)

SD, =|100.000 - 31'547’O?+31'547’0§ x(1+10%)> = 54.751,13
] (1+10%)"  (1+10%)



3154708 31547,08 31.547,08
(1+10%)"  (1+10%)2  (1+10%)°

SD, = 100.000—( Hx(1+10%)3 = 28.679,16

31547,08  31.547,08  31.547,08  31547,08
(1+10%)" (1+10%)> (1+10%)° (1+10%)*

SD, = 100.000—( ﬂx(lJrlO%)4 = 0

Honestamente, com tantas comprovacdes cientificas, ndo ha como negar que os saldos devedores contém juros,
mesmo realizando grande esfor¢o nas tolices dos negacionistas!

Entdo, a narrativa de que, ao liquidarmos a prestacdo, pagamos totalmente os juros e que nos saldos
devedores ndo ha juros é completamente falsa, caindo por terra o argumento de que ndo ha a incidéncia de
juros sobre juros: anatocismo, quando a taxa de juros incide sobre os saldos devedores.

Ressalte-se: depois de incorporados, somente liquidamos integralmente os juros quando liquidamos
integralmente o empréstimo. Caso contrario, sempre restardo juros nos saldos devedores; pois, pagamos
montantes (juros e amortizacdo) e restam montantes (capital + juros).

E importante frisar, como se observa, que as comprovagdes servem para qualquer sistema de amortizagio em
que a taxa de juros incida sobre os saldos devedores. Entretanto, ¢ oportuno lembrar que todos os saldos
devedores contém juros (VDT); inclusive, nos sistemas de amortizacio em juros simples; porém, por dbvio,
nesses sistemas, a taxa nao incide sobre os saldos devedores e, sim, sobre as parcelas de capital (amortizagao),
como demonstraremos. na sequéncia.

Depois de ficar clarividente que os saldos devedores contém juros; pois, sdo os montantes dos saldos devedores
na data zero, vamos calcular os valores das amortizagoes efetivamente realizadas, tomando como base esses
mesmos saldos devedores.

Ao descapitalizarmos o saldo devedor depois do pagamento da primeira prestacdo (SD1), desincorporando os
juros, teremos o saldo devedor na data zero, depois da primeira amortizagdo. Entdo, o valor da diferenca entre
o valor do empréstimo e o valor desse novo saldo devedor sera o valor da primeira amortizagdo, por 6bvio:

78.452,92

A, =100.000 - n
(1+10%)

= 28.679,16

Ao descapitalizarmos o saldo devedor depois do pagamento da segunda prestagao (SD2), desincorporando os
juros, teremos o saldo devedor na data zero, depois da primeira e segunda amortizagdes. Entdo, o valor da
diferencga entre o valor do empréstimo ¢ o valor desse novo saldo devedor, deduzindo a primeira amortizagdo
(A1), sera o valor da segunda amortizagao, por 6bvio:

54.751,13

A, =100.000— -
(1+10%)

—28.679,16 = 26.071,97

Ao descapitalizarmos o saldo devedor depois do pagamento da terceira prestacdo (SD3), desincorporando os
juros, teremos o saldo devedor na data zero, depois da primeira, segunda e terceira amortizagdes. Entdo, o
valor da diferenca entre o valor do empréstimo e o valor desse novo saldo devedor, deduzindo as amortizagdes
anteriores, sera o valor da terceira amortizagdo, por 6bvio:

28.679,16

A, =100.000— .
(1+10%)

—28.679,16 —26.071,97 = 23.701,79

Como o saldo devedor depois do pagamento da tltima prestagdo (SD4) deve ser zero, o valor da quarta e Gltima
amortizagdo sera a diferenca entre o valor do empréstimo e as amortizagdes anteriores:

A, =100.000-28.679,16 —26.071,97 — 23.701,79 = 21.547,08



Além disso, aproveitando que todos ja devem ter entendido que amortizagao ¢ capital ou parte do capital (valor
presente), ¢ importante salientar que, por meio da propria formula para calculo do valor presente dos
pagamentos realizados, podemos obter os valores de cada amortizagdo, depois de deduzidas as amortiza¢des
havidas, ratificando os calculos anteriores, como se comprova:

[(1+10%) —1]

A, =31.547,08x
[(1+10%) x10%]

= 28.679,16

A, =31.547,08x [(1+10%)° ~1]

—28.679,16 = 26.071,97
[(1+10%)? x10%]

[(1+10%)3 —1]

A, =31.547,08x
[(1+10%)° «10%]

—28.679,16-26.071,97 = 23.701,79

[(1+10%)% 1]

A, =31.547,08x
[(1+10%)* x10%]

—28.679,16-26.071,97-23.701,79 = 21.547,08

Para que fique mais clarividente, ainda, vamos pegar a propria formula para calculo do valor presente e
comprovar, mais uma vez, o valor dos juros e das amortizagdes constantes em cada parcela:

-+ p .. p - p
VP = [— ixVP=p— S ixSD. =p— ixSD, =p——" ___
px | =1IX p (]_+i)n X o=P (]_+i)” =1Xx =P (1+D(”'1)

Fica evidente que a multiplicacdo da taxa pelo valor do empréstimo (SDy) € o juro contido na ltima prestacao
(4* prestacdo) e ndo na primeira, como calculada por convencio no Sistema Francés - Price e, assim por
diante, como se comprova na sequéncia. Da mesma forma, € importante lembrar que juro € a diferenca entre
prestacio e respectiva amortizagao; entdo, a formula nos revela que p + (1+i)" € o valor da 4* (Gltima)
amortizagdo; p + (1+i)™! ¢ o valor da 3* amortizagdo (penultima); p + (1+i)™2 é o valor da 2* amortizacio e p
+ (1+i)™3 ¢ o valor da 1* amortizagdo, valores inversos aos da convengao, como se comprova:

10%x100.000,00 = 31.547,08—% ~J,=p-A, =1, =p-21.547,08 =10.000,00
10%x 78.452,92 = 31.547,08—% 2, =p—A,=1J, =p-23.701,79 = 7.845,29
10%x54.751,13= 31.547,08—% -, =p-A,=1J, =p-26.071,97 =5.475,11
10%x28.679,16:31.547,08—% ~J,=p-A, =], =p-28.679,16 = 2.867,92

Como se percebe, com certa facilidade, quando descapitalizamos o valor da prestacdo, desincorporando os
juros, estamos calculando o valor da respectiva amortizacdo: conclusio aplicavel em qualquer sistema de
amortizacao, inclusive em juros simples.

Ressalte-se que os juros, também, podem ser calculados sobre o valor de cada amortizacdo, ratificando que
podemos considerar como se fossem 4 empréstimos distintos, cujos montante sdo os valores das prestagoes:

J, =28.679,16x[(1+10%)" -1] = 2.867,92 .. M, =28.679,16+2.867,92 = 31.547,08

J, =26.071,97x[(1+10%)” -1] = 5.475,11 .. M, =26.071,97+5.475,11 = 31.547,08



J, =23.701,79x[(1+10%)° -1] = 7.845,29 .. M, =23.701,79+7.84529 = 31.547,08

J, =21.547,08x[(1+10%)* -1] =10.000,00 . M, = 21.547,08+10.000,00 = 31.547,08

Fica muito claro, entdo, que realizar um tUnico empréstimo de $ 100.000,00 ¢ igual a realizar quatro
empréstimos distintos de $ 25.180,64, $ 25.832,26, 23.845,16 ¢ 22.141,94; porquanto, em ambos 0s casos,
pagaremos quatro prestagdes mensais e iguais a $ 31.547,08, qualquer que seja a data focal.

Para que fique mais clarividente, ainda, vamos pegar a outra formula para cdlculo do valor presente e
comprovar, mais uma vez, o valor dos juros e das amortiza¢des constantes em cada parcela:

ixSDy = P [(1+)" ~1] =10%x100.00000 = —>4"%B 111 1006)* ~1]= 3 =10.000,00
(1+0) (1+10%) 4

IxSD, = #x[(br )" —1] =10% x 78.452,92 = %x[(l{lﬂ%f -1]= 33 =7.845,29
+1 +10%
IxSD, = # «[(1+0)"% —1] = 10% x54.751,13 = % x[(1+10%)% 1] = J2 =5.47511
+1 + 0
iSDy =P [+ 1] = 10%x 28.679,16 = =2 L [(141006)" 1] = ) = 2.867,92
(1+1) (1+10%) 1

Fica, mais uma vez, evidente que a multiplicacdo da taxa pelo SDy (valor do empréstimo) € o juro contido na
4? prestacdo (Gltima) e ndo na primeira, a multiplicagdo da taxa pelo SD; é o juro contido na 3% prestagdo
(penultima) e ndo na segunda, como calculada por convengao no Sistema Francés - Price e, assim por diante.

SISTEMA DE PRESTACAO CONSTANTE EM JUROS COMPOSTOS — EQUIVALENCIA (VDT)

Em consequéncia, tendo todos os elementos por meio da formula em que calculamos o valor das prestacdes,
revela-se muito simples montar a planilha de amortizagdo do Sistema de Prestacao Constante em Juros
Compostos - SPCJC (VDT), evidenciando que ndo ha prioridade entre juros e amortizacdo; pois, além de
serem pagos, concomitantemente, fica a critério de cada um calcular, primeiramente, o juro ou a amortizagao:

n| PRESTACAO JUROS| AMORTIZACAO|S DEVEDOR| FATOR
0 100.000,00

1 31.547,08 2.867,92 28.679,16 78.452,92 | 0,909091
2 31.547,08 5.475,11 26.071,97 54.751,13 1 0,826446
3 31.547,08 7.845,29 23.701,79 28.679,16 | 0,751315
4 31.547,08 10.000,00 21.547,08 0,00 |0,683013
2 126.188,32 26.188,32 100.000,00 3,169865

Oportuno constatar que o valor das prestagdes, também, pode ser obtido pela divisdo do valor do empréstimo
pelo somatdrio dos fatores de descapitalizagdo, como somos obrigados a realizar na capitalizagdo simples.

Nota-se, com muita facilidade, que o valor de cada amortizagao ¢é, também, resultado da multiplicacao do
valor da prestacao pelo respectivo fator de descapitalizacao. Consequentemente, o valor do juroe é, também,
resultado da multiplicacdo da taxa pelo valor da respectiva amortizacao e prazo, resultando em valores
invertidos em relagdo ao Sistema Francés. Por 6bvio, ndo se trata de meras coincidéncias e, sim, de pura
matematica financeira, como comprovamos, exaustivamente!

Logo, a afirmacgdo de que O fator decisivo para a presenca do anatocismo é a definicio do critério a ser
usado no desdobramento das prestacoes em suas parcelas de amortizagio e juros é falaciosa; porque,
financeiramente, s6 se permite Unica separacdo, como comprovamos e ratificamos, cientificamente. Qualquer
outra separagdo servird, apenas, para efeito fisco-contabil, sem qualquer sentido financeiro.
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Fica patente, entdo, que se pode considerar como se fossem quatro empréstimos distintos, cujos montantes sdo

os valores das presta¢des do Sistema de Prestagdo Constante em Juros Compostos — SPCIC (VDT):

Empréstimos [ VALOR DOS JUROS COMPOSTOS MENSAIS Pagamentos Saldo
Amortizagdo 1 2 3 4 > Juros | Prestagdo | Devedor
0 100.000,00
1| 28.679,16| 2.867,92 2.867,92| 31.547,08| 78.452,92
2| 26.071,97 2.607,20 2.867,92 5.475,11| 31.547,08| 54.751,13
3| 23.701,79| 2.370,18| 2.607,20| 2.867,92 7.84529| 31.547,08| 28.679,16
4| 21.547,08| 2.154,71| 2.370,18| 2.607,20f 2.867,92| 10.000,00| 31.547,08 0,00
Y| 100.000,00f 10.000,00f 7.84529| 5.47511| 2.867,92| 26.188,32| 126.188,32

Entdo, a insensata afirmagdo de que considerar as prestacoes do financiamento como a soma de varios
financiamentos independentes é uma mera construgdo tedrica, que ndo faz sentido juridico-financeiro nao
nos parece crivel que tenha origem em renomados professores de matematica financeira. Simples, assim,
prezados: toda prestacdo ¢ valor futuro e ao descapitalizarmos (desincorporarmos os juros), dividindo a
prestacdo pelo fator de capitalizacdo ou multiplicando pelo fator de descapitalizagdo, estamos calculando a
parcela de capital (amortizacdo), independentemente do sistema de amortizag@o e do regime de capitalizagao.

Da mesma forma, a afirmacao irrefletida de que o Sistema de Prestacées Constantes em Juros Composto é a
Tabela Price “Distorcida” é um contrassenso; porquanto, como demonstrado, cientificamente, € o sistema,
financeiramente, correto, diferentemente do Sistema Francés, em que o calculo dos juros e, por consequéncia
das amortizagdes, se baseia em uma mera convenc¢ao, financeiramente insustentavel; porém, convenhamos,
aceitavel em termos contabeis. O Sistema Francés, sim, poderia ser chamado de distorcido, financeiramente!

Honestamente, o Sistema de Prestacdo Constante em Juros Compostos (VDT), sim, poderia ser chamado de
Price; porquanto, ¢ construido com os mesmos fundamentos com que elaborou suas famosas Tabelas
Financeiras. Certamente, Richard Price sentir-se-ia devidamente homenageado, diferentemente, do que usar
seu nome em vao, num sistema imperfeito, financeiramente!

Da mesma forma, a afirmagdo de que O pagamento dos juros tem prioridade sobre o pagamento das
amortizagoes evidencia falta de sensatez; porquanto, quando liquidamos uma prestagdo, estamos pagando, ao
mesmo tempo, juros e amortizagdo. Ademais, a legislacdo jamais tera prioridade sobre a ciéncia exata da
Matematica Financeira: os Sistemas de Amortizagao que calculam juros sobre o saldo devedor ndo vao deixar
de ser compostos, mesmo que a justica venha a desejar.

Portanto, senhores negacionistas de uma ciéncia exata, ndo ha como sustentar, cientificamente, que os sistemas
de amortizacdo que calculam juros sobre o saldo devedor anterior ndo os capitalizam de forma composta.
Como demonstramos, basta estudar e explorar a riqueza da férmula do valor presente série uniforme, em que
se verifica a presenca de todos os fatores da capitalizagdo composta, para as devidas comprovagdes cientificas.

SISTEMA DE PRESTACAO CONSTANTE EM JUROS SIMPLES — EQUIVALENCIA (VDT)

Adotando como exemplo um empréstimo de $ 100.000,00, a ser liquidado em quatro prestagcdes mensais e
iguais, a taxa de juros simples de 10% ao més, elaborar a planilha de amortizacéo.

O fluxo de caixa desse empréstimo pode ser assim representado:
VP

S
—
[\
W
S

p
N T I R -
(1+|><1) (1+|><2) (1+|><3) (1+|><4)

Como o valor de p ¢ comum, colocamos em evidéncia (fatoramos) e obtemos:



1 1 1 1
VP =px —+ —+ —+ -
(1+|><1) (l+|><2) (1+|><3) (1+|><4)
Conclui-se, por conseguinte, que o valor presente e o valor da prestagdo poderao ser obtidos pela multiplicacao
do valor da prestagdo e pela divisdo do valor presente (capital), ambos pelo somatdrio dos fatores de
descapitalizacdo em juros compostos, respectivamente::

n 1 VP n 1
@iy — PV 2 @)

szpx +
j=1

Como se observa, entre colchetes, a soma dos termos ndo forma nenhum tipo de progressdo, tornando-se uma
equacdo irredutivel. Portanto, ndo ha como reduzir a uma féormula: temos, entdo, que somar todos os fatores
de descapitalizacao para o calculo do valor atual ou do valor da prestacdo constante:

100.000,00 100.000,00

- = =30.998,71
(0,90909 +0,83333+0,76923 + 0,71429) 3,22594

p

Nesse referido Sistema de Prestagdo Constante em Juros Simples, depois de obtido o valor da prestacdo
constante mensal, calculamos a amortizagdo por meio da multiplicagdo do valor da prestagdo pelo respectivo
fator de descapitalizagdo, o juro pela diferenca entre a prestacdo e a respectiva amortizagdo e, por fim, o saldo
devedor, pela diferenca entre o saldo devedor na data zero (valor do empréstimo) e as amortizagdes havidas,
capitalizando essa diferenca até o periodo desejado, ¢ montamos a planilha:

Considerando que na capitalizagcdo simples a data focal, obrigatoriamente, tem que ser a data zero, como
anteriormente comprovado, convém realgar que os saldos devedores serdo a diferenca entre o valor do
empréstimo e o valor presente das parcelas pagas, constituindo-se no saldo devedor na data zero, capitalizando
essa diferenca até a data pretendida, como se comprova:

30.998,71

SD, =|100.000— 211>
(1+10%x1)

}(1+10%x1) = 79.001,29

SD, =[100.000— S0-998.71 | 3099871 11 1 1004, 2)= 55.184,52
] (1+10%x1) ~ (1+10%x2)

SD, =| 100.000—| 5099871 | 3099871 3099871 | ) 1095,.3)= 28,784 52
] (1+10%x1)  (1+10%x2) (1+10%x3)

5D, —| 100,000 3099871 3099871  309987L  309987L )| i 1pec 4 g
] (1+10%x1) (1+10%x2) (1+10%x3) (1+10%x4)

Depois de ficar clarividente que os saldos devedores contém juros simples; pois sdo os montantes dos saldos
devedores na data zero, vamos calcular os valores das amortiza¢des efetivamente realizadas, tomando como
base esses mesmos saldos devedores.

Ao descapitalizarmos o saldo devedor depois do pagamento da primeira prestacdo (SD1), desincorporando os
juros, teremos o saldo devedor na data zero, depois da primeira amortizagdo. Entdo, o valor da diferenca entre
o valor do empréstimo e o valor desse novo saldo devedor sera o valor da primeira amortizagao:

A, =100.000 _ 900129 = 28.180,65

(1+10%x1)
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Ao descapitalizarmos o saldo devedor depois do pagamento da segunda prestacao (SD), desincorporando os
juros, teremos o saldo devedor na data zero, depois da primeira e segunda amortizagdes. Entdo, o valor da
diferenga entre o valor do empréstimo e o valor desse novo saldo devedor, deduzindo a primeira amortizagao
(A1), sera o valor da segunda amortizagao:

A, =100.000- _55.18452 _ 28.180,65=> 25.832,26

(1+10%x2)

Ao descapitalizarmos o saldo devedor depois do pagamento da terceira prestagao (SD3), desincorporando os
juros, teremos o saldo devedor na data zero, depois da primeira, segunda e terceira amortizagdes. Entdo, o
valor da diferenga entre o valor do empréstimo e o valor desse novo saldo devedor, deduzindo as amortizagdes
anteriores, sera o valor da terceira amortizagao:

A, =100.000—-23:"8452__ 54 180 65 25.832,26  23.845,16
(1+10%x3)

Como o saldo devedor depois do pagamento da tltima prestagdo (SD4) deve ser zero, o valor da quarta e tltima
amortizagdo sera a diferenca entre o valor do empréstimo e as amortizagdes anteriores:

A, =100.000—-28.180,65—25.832,26 —23.845,16 = 22.141,93

Como comprovamos anteriormente, ficou evidente que o valor dos juros contidos na 1? prestagao ¢é a diferenga
entre a prestacdo e a respectiva prestacdo, descapitalizada em juros simples por 1 periodo; o valor dos juros
contidos na 2% prestagdo ¢ a diferenga entre a prestacdo e a respectiva prestagdo descapitalizada em juros
simples por 2 periodos, e assim por diante, como se comprova:

P
Jy=p-

(A+ixt)
J1=30.998,71—M = 2.818,06
(1+10%x1)
J2=30.998,71—m = 5.166,45
(1+10%x 2)
J3=30.998,71—m = 7.153,55
(1+10%x3)
J4=30.998,71—M = 8.856,77
(1+10%x4)

Além disso, aproveitando que todos ja devem ter entendido que em qualquer prestacao hé juro e amortizagao,
exceto pagamento no ato e que, por consequéncia, juro ¢ a diferenca entre prestacao e respectiva amortizagao,
a formula esta nos revelando que p + (1+i x n) € o valor da 4* (Gltima) amortizac¢do; p =~ [1+i x (n-1)] é o valor
da 3 (penultima) amortizacdo; p + [1+i x (n-2)] € o valor da 2 amortizagdo e p + [1+i x (n-3)] € o valor da 1?
amortiza¢do, como se comprova:

p p
SelJi=p——— e Jy=p-A, A =—
P iy C TP T M T iy
Alzm — 28.180,64
(1+10%x1)
A, =087 583596

 (1+10%x2)
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A= 2BTL 535,16

" (1+10%x3)

30.998,71

=—————— = 2214194

(1+10%x 4)
Ressalte-se que os juros, também, podem ser calculados sobre o valor de cada amortizagdo, pelos respectivos
prazos e taxa, ratificando que podemos considerar como se fossem 4 empréstimos distintos, cujos montante
sdo os valores das prestagdes, como se comprova:

J; =28.180,64x10%x1 = 2.818,06 .. M=28.180,64+2.818,06 = 30.998,71

J, =25.832,26x10%x2 = 5.166,45 .. M=25.832,26+5.166,45 = 30.998,71

J; =23.845,16x10%x3 = 7.153,55 .. M=23.84516+7.153,55 = 30.998,71

J, =22.141,94x10%x4 = 8.856,77 .. M=22.141,94+8.856,77 = 30.998,71

Fica muito claro, entdo, que realizar um Unico empréstimo, por 4 meses, para liquidar com um pagamento de
$ 140.000,00, ¢ o mesmo que realizar 4 empréstimos distintos de $ 28.180,64, $ 25.832,26, 23.845,16 ¢
22.141,94, para liquidar em 4 parcelas mensais de $ 30.998,71; porquanto, nos dois casos, pagaremos $
100.000,00 na data focal zero, exigéncia da capitalizacao simples, como vimos, exaustivamente.

Em consequéncia, tendo todos os elementos, revela-se muito simples montar a planilha de amortizagao desse
Sistema de Prestacdo Constante em Juros Simples - SPCJS (VDT), evidenciando, mais uma vez, que nao ha
prioridade entre juros e amortizagdo; pois, além de serem pagos, concomitantemente, fica a critério de cada
um calcular, primeiramente, o juro ou a amortizagao:

n| PRESTACAO JUROSPDRTIZACAO|S DEVEDOR| FATOR
0 100.000,00

1 30.998,71 2.818,06 28.180,65 79.001,29 | 0,909091
2 30.998,71 5.166,45 25.832,26 55.184,52 | 0,833333
3 30.998,71 7.153,55 23.845,16 28.784,52 | 0,769231
4 30.998,71 8.856,77 22.141,94 0,00 | 0,714286
2 123.994,84 | 23.994,84 | 100.000,00 3,225941

Oportuno constatar que o valor das prestacdes, somente, pode ser obtido pela divisdo do valor do empréstimo
pelo somatoério dos fatores de descapitalizacdo; porque, na capitalizagdo simples, a equivaléncia, tem que ser
realizada na data zero, obrigatoriamente.

Nota-se, com muita facilidade, que o valor de cada amortizacao ¢, também, resultado da multiplicacido do
valor da prestacao pelo respectivo fator de descapitalizacao. Consequentemente, o valor do juroe é, também,
resultado da multiplicacdo da taxa pelo valor da respectiva amortizacao e prazo. Por 6bvio, nao se trata de
meras coincidéncias e, sim, de pura matematica financeira, como comprovamos, exaustivamente!

Fica patente, entdo, que se pode considerar como se fossem quatro empréstimos distintos, cujos montantes sdo
os valores das prestacdes do Sistema de Prestagdo Constante em Juros Simples — SPCJS (VDT):

Empréstimos | VALOR DOS JUROS COMPOSTOS MENSAIS Pagamentos Saldo
Amortizacio 1 2 3 4 > Juros | Prestacdo | Devedor
0 100.000,00
1| 28.679,16] 2.867,92 2.867,92| 31.547,08| 78.452,92
2| 26.07197| 2.607,20f 2.867,92 5.475,11| 31.547,08| 54.751,13
3| 23.701,79| 2.370,18/ 2.607,20| 2.867,92 7.84529| 31.547,08| 28.679,16
4| 21.547,08 2.154,71| 2.370,18| 2.607,20| 2.867,92| 10.000,00| 31.547,08 0,00
Y| 100.000,00f 10.000,00f 7.845,29| 5.475,11| 2.867,92| 26.188,32| 126.188,32
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Como se constata, os juros sdo calculados apenas sobre o principal de cada empréstimo (valor presente =
capital), sendo iguais em cada periodo, caracterizando, de forma clarividente, a ndo presenca do anatocismo:
juros sobre juros.

Entdo, a insensata afirmagdo de que considerar as prestacoes do financiamento como a soma de varios
financiamentos independentes é uma mera construcdo teorica, que ndo faz sentido juridico-financeiro nao
nos parece crivel que tenha tido origem em renomados professores de matemadtica financeira. Simples, assim,
prezados negacionistas: toda prestacdo ¢ valor futuro e ao descapitalizarmos (desincorporarmos os juros),
dividindo a prestagao pelo fator de capitalizacdo ou multiplicando pelo fator de descapitalizagdo, estamos
calculando a parcela de capital (valor presente =amortizagdo), independentemente do sistema de amortizagao
e do regime de capitalizagdo.

SISTEMA DE PRESTACAO CONSTANTE EM JUROS SIMPLES — METODO DE GAUSS

Aproveitando a oportunidade, cabe destacar que o dito Método de Gauss, conhecido também como Método
Linear Ponderado, pretensamente desenvolvido no regime de juros simples; porém, com a equivaléncia
sendo, equivocadamente, realizada na data do valor futuro (n), para liquidacdo de operagdes por meio de
pagamentos periddicos e iguais, resultado do somatorio dos encargos financeiros (juros) e da parcela de capital
(amortizacdo), que € crescente em progressdo aritmética, com o intuito de substituir o SPC em Juros
Compostos — Price, com a amortizagdo crescente em progressdo geométrica.

Adotando como exemplo um empréstimo de $ 100.000,00, a ser liquidado em quatro prestagcdes mensais e
iguais, a taxa de juros simples de 10% ao més, depois de calcular o valor da prestacdo, com a equivaléncia na
data focal final 4 (n), elaborar a planilha de amortizag&o.

100.000x (1+10%=x4) =px(1+10%=x3)+ px (1+10%x 2) + px (1 +10%x1) + p

~ 140.000

100.000x (1+10%x 4) = px[(1+10%x3) + (1+10%x 2) + (1+10%=x1) +1]= p = 30.434,78

Em consequéncia, revela-se muito simples montar a planilha de amortizagdo desse Sistema de Prestacao
Constante em Juros Simples — Método de Gauss, evidenciando, mais uma vez, que a equivaléncia no regime
de juros simples, obrigatoriamente, devera ser realizada na data focal zero; porquanto, em qualquer outra data,
no caso desse método na data final (n), a taxa incidira sobre montantes, caracterizando juros sobre juros, como
ja comprovamos, pormenorizada e cientificamente:

n| PRESTACAO JUROS| AMORTIZACAO|S DEVEDOR|FATOR JS
0 100.000,00

1 30.434,78 | 2.766,80 27.667,98 79.565,22 | 0,909091
2 30.434,78 | 5.072,46 25.362,32 56.363,64 | 0,833333
3 30.434,78 | 7.023,41 23.411,37 30.625,82 | 0,769231
4 30.434,78 | 8.695,65 21.739,13 2.546,87 | 0,714286
2 121.739,13 | 23.558,33 98.180,80 3,225941

Como se verifica, essas quatro prestacdes postecipadas mensais e iguais, quando descapitalizadas a juros simples
de 10% ao ano, até & data zero, ndo sdo equivalentes a $ 100.000,00, restando saldo a pagar no valor de $ 2.546,87,
ratificando que o empréstimo nédo foi realizado no regime de juros simples. Como existem apenas dois
regimes de capitalizacdo, mutuamente excludentes, certamente, foi realizado no regime de juro composto.

Nota-se, com muita facilidade, que o valor de cada amortizacio (capital), como em todos os sistemas, €
resultado da multiplicacio do valor da prestacio pelo respectivo fator de descapitalizacio.
Consequentemente, o valor do juro simples ¢ resultado da multiplicagio da taxa pelo valor da respectiva
amortizacao e prazo. Por 6bvio, ndo se trata de meras coincidéncias e, sim, de pura matematica financeira,
como comprovamos, exaustivamente!

Fica patente, entdo, que se pode considerar como se fossem quatro empréstimos distintos, cujos montantes sdo
os valores das prestacdes do Sistema de Prestagdo Constante em Juros Simples — Método de Gauss:
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Empréstimos | VALOR DOS JUROS SIMPLES MENSAIS Pagamentos Saldo
Amortizacao 1 2 3 4 > Juros | Prestacdo | Devedor
0 100.000,00
1| 27.667,98[ 2.766,80 2.766,80| 30.434,78| 79.565,22
2 | 25.362,32| 2.536,23| 2.536,23 5.072,46| 30.434,78| 56.363,64
3| 23.411,37| 2.341,14] 2.341,14| 2.341,14 7.023,41| 30.434,78| 30.625,82
4| 21.739,13] 217391 217391 217391 2.17391| 8.695,65| 30.434,78| 2.546,87
> | 98.180,80| 9.818,08] 7.051,28| 4.515,05| 2.173,91| 23.558,33|121.739,13

Como se verifica, o valor presente das quatro parcelas totaliza $ 98.180,00, soma das amortizagdes, restando
saldo a pagar de $ 1.819,20 na data zero que, capitalizados a juros simples de 10% ao més, correspondera, na
data final quatro, a $ 2.546,87.

Diante disso, conclui-se que o dito Método de Gauss ndo exprime consisténcia cientifica ao ndo cumprir
condi¢do fundamental de um sistema de amortizacdo: liquidar integralmente o valor do empréstimo; devendo,
portanto, ser descartado, peremptoriamente.

E muito importante enfatizar que convengdes para separar juros e amortizagdes, ignorando o valor do dinheiro
no tempo, independentemente de seus valores, servem apenas para efeito fisco-contabil; porquanto, os juros
efetivamente pagos estdo contidos nas prestacdes e as amortizacdes efetivamente realizadas, além de contidas
nas prestacoes, estdo consideradas nos saldos devedores, como exaustivamente demonstrado e comprovado.

Portanto, senhores negacionistas, insistir que os sistemas de amortiza¢do que calculam juros sobre os saldos
devedores sdo simples; com o equivocado e absurdo argumento de que, ao liquidarmos as prestagdes
estariamos pagando todo o juro e, por consequéncia, nao restariam juros nesses saldos devedores e/ou que o
Meétodo de Gauss capitaliza juros simples, saltam aos olhos duas unicas alternativas: ou se trata de ignorancia
financeira ou de desonestidade intelectual. Certamente, depois de todas as comprovagdes cientificas,
detalhadamente demonstradas, restara uma Unica alternativa, caso a negagdo a ciéncia exata da Matematica
Financeira persista!

Finalizando, seria muito oportuno que as instituigdes financeiras utilizassem os sistemas de amortiza¢ao apenas
para calcular o valor das prestacdes que liquidarao os empréstimos/financiamentos e os saldos devedores,
destacando em contrato, e deixassem a separacao da prestacdo em juros e amortizagdo para as autoridades
fisco-contabeis; principalmente no SFH, em que as pessoas fisicas ndo abatem os juros como despesas para
efeito de IR e sdo isentas de IOF.

Eu, como professor de matematica financeira, ha quase meio século, enquanto ciéncia exata que trata do valor
do dinheiro no tempo, tenho o dever de zelar pelo rigor cientifico.

Parafraseando Albert Einstein, a Matematica Financeira, enquanto ciéncia exata, ndo mente!
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